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Emlékeztetd: G graf V, E, 1
V(G)/U \

veéges caucsl €l
haltnazok

illeszkedés e € E 5 2 db (esetleg egybeesd)
vegpont 1 vagy 2 elemni

{ x € Vvégpont:xle }

grafként

Konigsberg varosanak kézpontja

Definicid: Séta a G grafban

Vo, €1, V1, €2, V2, ..., €], V1 sorozat

(1) vo,v1, V2, ., IEV

(2) ey e .,e1EE

(3) mindegyik e;két végpontjavi.iésvi (i =1, 2,...,1)

Definicid: Sétalas a G grafban

t=0,1,2,..,1id6 paraméter

V t id6pillanatban egy v: csicsban vagyunk
Kivalasztunk egy vi-re illeszked6 élt (ec+1)

ew+1-en athaladunk a masik végpontba (vi+1) pillanat

t+1-edik
Definicid: S séta (vo, e1, vy, ..., €1, vi) vonal, ha
az ei élek kozt nincs ismétlédés (i # j=e; # ¢;)

Definicié: S séta ut, ha a vi csticsok kozt nincs ismétlédés.

Eszrevétel: S tit =S vonal

Bizonyitas: Indirekt médon

Tegylik fel, hogy S Ut és él ismétlés torténik
S:voeiviez vz ..€i... € ...e1Vvi [<jés e =e

1

e 2 végpontja

vi_, e; = e egyik végpontja, tehat v;_; e; mellett is szerepel. CSUCSISMETLES ¢
Nyelvezet: S: u = vy, €4, V4, ..., €,V =W

S u w séta (u-boél indul6, w-be vezetd séta)

[ = S sétahossza // | = 0 lehetséges S:vo



Lemma: G-ben 3 x y séta=3 x y ut
Bizonyitas: S xy séta

X = Vg€ V1V; ...vjelvl =y

1. eset: Ha nincs csucsismétlés, akkor
2. eset: Ha van csucsismétlés

5
1

PP | —
S'séta x = v, Ivll €j+1Vjs1 €V =

Vj

S’-rél lathato, hogy:
(i) Xy séta,
(i) S hossza < S hossza.

sétank ut és bizonyitja az allitast.

y

Ezek utdn a bizonyitas befejezésére két lehetdségiink van:

!

matematikai

Vegyiik a legrovidebb

S xy sétat.

csak az 1. eset lehetséges

s

van egy Xy ut

}

algoritmikus

2. eset réviditése

lﬂ.E‘Ill
// Xy utunk van

Ez az algoritmus ledll = nincs végtelen ciklus

N egy nem tres részhalmazanak v van legkisebb eleme

A1 14 . def. .
Definicié: x,y € V x~y x-bdl elérhetd y < 3 xy séta

Tétel:

(i) x~x

(i) x~y = y~x

(iii) x~y ésy~z > x~z

Definicid: R relacié egy H halmaz elemei kozt R ekvivalencia relacio, ha

() xRx
(i) x Ry=yRx
(ii)x Ry,yRz=xRz




Példa: H egy altalanos iskola tanul6i
R ,, osztalytars” = ugyanabba az osztalyba jar

Tétel: ,, A fenti példa univerzalis példa”
R ekvivalencia relacié H-n, akkor H osztalyokra bonthat6 ugy, hogy R relaciéban allni
yugyanahhoz az osztalyhoz tartozni”

Kovetkezmény: Minden G graf csicshalmaza osztaly(ok)ba sorolhat6 ugy, hogy x,y €
V egy osztalyba esnek, akkor x~y
x,y € V kiilonboz6 osztalyokba esik, akkor — x Ay

Definicid: G graf 6sszefiiggd, ha tetsz6leges csticsabol barmelyikbe el tudunk sétalni
(Vx,y €V x~y)

G graf NEM 6sszefliggd (6f.) < cstcsai 2 osztalyba sorolhatdék ugy, hogy a két osztaly
kozt ne haladjon él.

Definici6: G irdnyitott graf

V cstcshalmaz

E élhalmaz

K 2 illeszkedési relacié csucsok - élek kozt u K e = ekivezet u - bél
B v B f=fbevezetv - be
K és B olyan, hogy V e él pont egy cstcsba fut be és pont egy csticsbol fut ki

Definicid: vo e1 vy, ..., €], viirdnyitott séta
(i) Vo, V1, .., EV
() ey..,€EE
(iii) e kifut vi.1 - bol
befut v; - be

e R . P ., def.
Definicid: G iranyitott értelemben erésen 0sszefiiggd <=V xVy €V
X - b6l van irdnyitott séta y - ba.



